COLEGIUL NATIONAL CATEDRA DE MATEMATICA
“MATEI BASARAB”

REPERE

Pentru pregitirea probei de matematica in cadrul simulérii interne a examenului de bacalaureat din
ianuarie 2025

Continuturile vizate 1n elaborarea itemilor subiectelor de simulare sunt urmatoarele:

Subiectul I
= Progresii aritmetice si progresii geometrice
= Compunerea functiilor

* Functia de gradul I

= Ecuatii irationale, exponentiale si logaritmice
= Probabilitati
= Vectori in reper cartezian
=  Aplicatii ale trigonometriei In geometrie
Subiectul IT
= (Calcul matriceal: operatii cu matrice, determinanti, inversa unei matrice

= Legi de compozitie; proprietati
Subiectul 11
= (alculul derivatei unei functii: derivarea functiilor elementare, operatii cu functii
derivabile, derivarea functiilor compuse

= Tangenta la graficul unei functii derivabile intr-un punct situat pe graficul functiei

= Studiul variatiei functiilor cu ajutorul derivatei de ordinul I
* Primitive

= Calculul integralei definite — teorema Leibniz-Newton; metode de calcul pentru
integrala definita

Fise suport cu modele de itemi pentru recapitularea continuturilor mentionate si consolidarea
competentelor specifice, prevazute in programa de bacalaureat.
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COLEGIUL NATIONAL ,,MATEI BASARAB” CATEDRA DE MATEMATICA

FISA DE RECAPITULARE ALGEBRA SUBIECT I - EXERCITIILE 1,2,3
progresii aritmetice si progresii geometrice, compunerea functiilor, functia de gradul I, ecuatii
irationale, exponentiale si logaritmice

Inainte de a rezolva exercitiile din fisd, recapitulati elementele de teorie necesare:

- siruri particulare: progresii aritmetice, progresii geometrice, formula termenului general in functie de un
termen dat §i ratie, suma primilor n termeni ai unei progresii

- conditia ca n numere sd fie in progresie aritmeticd sau geometricd,

- compunerea functiilor

- functia de gradul 1

- ecuatii care contin radicali de ordinul 2 sau de ordinul 3

- ecuatii exponentiale

- ecuatii logaritmice

Exercitii propuse
1. Se considera progresia aritmetica (an )n>1 in care a,=7 si a,=37. Calculati suma primilor zece

termeni ai progresiei.

2. Determinati numarul real x, stiind cd x+1,2x—3 si x—3 sunt termeni consecutivi ai unei
progresii aritmetice.
3. Determinati ratia unei progresii aritmetice (a,) _ , stiind ¢ a,,—a,=16.
5 5 nx1

4. Determinati primul termen al unei progresii aritmetice cu ratia 4, stiind ca suma primilor doi
termeni este egala cu 10.

5. Calculati suma 1+11+214+31+...+111.

6. Calculati produsul primilor trei termeni ai unei progresii geometrice, care are primul termen V2 si
ratia egald cu 2.

7. Determinati ratia progresiei geometrice (b,) _ , stiind ca b =3 si b, —b =3.

n>1’

8. Determinati numarul real x, stiind cad 5—x, x+7 s1 3x+11 sunt termeni consecutivi ai unei

progresii geometrice.
9. Determinati suma primilor trei termeni ai unei progresii geometrice, stiind ca suma primilor doi
termenti ai progresiei este egald cu 8, iar diferenta dintre al doilea termen si primul termen este egala cu 4.

10. Se considerd functia f:R —»R, f(x)=x+5. Calculati f(2)+f(22)+...+f(25) .
11. Se considera functia f:R* —->R*, f (x):l. Calculati
x

(SN =3+ /)2t (2 1) (3)-

12. Se considerd functiile f,g:R —>R, f(x)=2x-1,g(x)=x"—4x+3. Rezolvati ecuatia
(g2/)(x)=0.

13. Se considerd functiile f,g:R >R, f(x)=x*—4x+4,g(x)=x—1.Ardtati ca
(fog)(x)ZO,(V)xeR

14. Se considerd functiile f,g:R —>R, f(x)=2x—1,g(x)=3—2x. Ardtati ca functia f og este strict

descrescatoare.
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15. Se considerd functiile f,g:R >R, f(x)=3x+1,g(x)=—2x+5.Determinati functiile
fog.gof.fof.g°2.

16. Se considera functia strict descrescatoare f:R - R, 1 (x):mx+6m—1. Determinati m € R
astfel incat punctul A(4m—5,m) sa apartina graficului functiei f .

17. Se considera functia f:R ->R, (x):x+16 . Determinati numarul real m pentru care
f(m)+f(m+1)=37.

18. Se considera functia /:R —»R, f (x):x+a ,unde a este un numar real. Determinati numarul real
a,stind cd (f o f)(2)+f(2)=3.

19. Se considera functia f:R - R, f (x):x+m ,unde m este un numar real. Determinati numarul
real m , stiind ca punctul 4( f(-2),2) apartine graficului functiei £ .

20. Se considera functia f:R -»R, 1 (x)=x+m ,unde m este un numar real. Determinati numarul
real m , astfel incét(f ° f)(x):f(x+2) , pentru orice numadr real x.

21. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatiile:

a) Jx+1=5-x; b) x=6(a/x—2—l); €) Jx+8—6 x—1=1;d) 3f8—x=3/9—dx ;e) Tx+1-x=1.

22. Rezolvati In multimea numerelor reale ecuatiile:
a) 4""2:(1J7 Zx; b) 49°*2=7""%; ¢) 10" * :L; d) 9)‘—3"“+§:O;
4 1000 9
e) 2°+2""' 42" =56; f) 3-4°—6"=2-9"; g) 4" +4'"""=4; h) 3 3 =2""7_2*"",
23. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatiile:
a) lg(x—1)+lg(6x—5)=2; b) log] x+log,(4x)=4; ¢) log3(log4 (x2_17)):1;

d) log, (2x> +x+1)-log, (" —x+2)=1; e) lg(x’ +x—2)=1+lgx7_1.
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COLEGIUL NATIONAL ,,MATEI BASARAB” CATEDRA DE MATEMATICA
FISA DE RECAPITULARE PROBLEME DE NUMARARE SI PROBAB[L[TATI
Inainte de a rezolva exercitiile din fisd, recapitulati elementele de teorie necesare:
- metode de numarare,
- elemente de combinatoricd — permutari, aranjamente, combinari, binomul lui Newton,
- probabilitati.

Exercitii propuse

1. Calculati:

a) CIOO_C120+C{‘})—C16O+C50; a0 A;‘_ps '

b) 34; +2P, A
SPS_I; ’ e) Ag_P6’
¢ p GG
cc

2. Determinati n e N,n>2 pentru care 3C) +2C> =8,

3. Rezolvati: a) 8C2,, =342,, ; b) 12CL +C2,, =162 ¢) A2 +24%,, =30 ; d) 5425, -44%,,=70;

X+l — x+3 x+2

@) Cly =Cl2;f) A2, -12=2C2 ;5 g) A2+ 42 <183 h)5C3  <Ci 5 i) =20

X

4. Calculati:

a) Cate numere de patru cifre distincte se pot forma cu ajutorul cifrelor 2,4,6 si 8.

b) Cate numere de patru cifre se pot forma cu ajutorul cifrelor 0,2,4,6,8.

¢) Cate numere de trei, respectiv patru cifre distincte exista.

d) Cate echipe de 5 persoane se pot forma dintr-un grup de 10 elevi, dintre care jumatate sunt fete, astfel
incat fiecare echipa sd contina cel putin trei baieti.

e) Cate functii bijective se pot defini pe multimea {1,3,5,7,9} .

f) Cate numere de trei cifre distincte se pot forma cu ajutorul cifrelor 0,2,4,6.

g) Cate numere de patru cifre se pot forma cu ajutorul cifrelor 1,3,5,7,9.

h) Cate echipe de 5 persoane se pot forma dintr-un grup de 8 elevi, dintre care un sfert sunt fete, astfel incat
fiecare echipa sa contind cel mult doua fete.

i) Cate numere de cinci cifre distincte, scrise In baza 10, se pot forma cu cifrele 0,1,...,9.

j) Cate functii f:{1,2,3,4,5,6} —{3,5,7} injective exista.

12 eN;.
x+2
I
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5. Determinati numdrul submultimilor cu 3 elemente ale multimii {1,2,3,4,5} care contin cel putin un
numar par.

50
6. a) Calculati probabilitatea ca, alegand un termen al dezvoltarii (1 +33 ) , acesta sa fie rational.

b) Calculati probabilitatea ca, alegdnd un numar din multimea numerelor naturale de trei cifre, acesta sa
aiba toate cifrele impare.

¢) Fie multimea 4={1,2,3,4,5}. Alegem la intdmplare o submultime a multimii 4. Calculati probabilitatea

ca submultimea aleasa sa aiba trei elemente.

d) Determinati probabilitatea ca, alegind un numir ab din multimea numerelor de dous cifre, acesta si aiba
cifrele distincte.

20
. . . N 1
7. Determinati rangul termenului care contine x” in dezvoltarea [x +TJ ,xe€(0,+0).
X
n
8. Se considera dezvoltarea (2x + 2_)‘) ,unde xeR si neN.

a) Determinati numarul natural », stiind cd suma coeficientilor binomiali ai termenilor de rang doi si trei
este egala cu 36.

b) Pentru » =8, determinati x € R astfel incat termenul al patrulea al dezvoltarii date sa fie egal cu 224.

n
¢) Pentru x =0, calculati probabilitatea ca, alegand » numar natural de o cifra, (2x + 2‘x) sa fie numar

natural de doua cifre.
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COLEGIUL NATIONAL ,,MATEI BASARAB” CATEDRA DE MATEMATICA

FISA DE RECAPITULARE VECTORI iN REPER CARTEZIAN; ELEMENTE DE GEOMETRIE
ANALITICA

Inainte de a rezolva exercitiile din fisd, recapitulati elementele de teorie necesare:

- formule si reguli de calcul pentru vectori in reper cartezian — exprimarea unui vectori in functie de versori,
coordonatele unui vector cand se cunosc originea si varful, egalitatea a doi vectori, operatii cu vectori, modulul unui
vector, conditia de paralelism a doi vectori, produs scalar de vectori, conditii de perpendicularitate,

- elemente de geometrie analitica — mijlocul unui segment, distanta dintre doud puncte in plan, coorodnatele
centrului de greutate al unui triunghi, forma ale ecuatiei unei drepte, conditii de paralelism si perpendicularitate a
doua drepte, conditia de coliniaritate a trei puncte, aria unui triunghi.

Exercitii propuse

1. Se considera 1n reperul cartezian xOy punctele 4(2;0), B(1;1) si C(3; -2).
a) Exprimati in functie de versorii T si J vectorii 4C si CB.
b) Determinati coordonatele vectorului —2BC +4AC .
¢) Calculati perimetrul triunghiului ABC.
d) Calculati lungimea medianei duse din C.
e) Determinati a € R astfel incat vectorul AC si fie coliniar cu vectorul v = (a+1)i+(a-5);.

f) Determinati coordonatele punctului D astfel incat ABCD este paralelogram.

2. Se considerad intr-un reper cartezian xQOy punctele A(-2;9), B(7;-4) si C(8; -3) .
a) Exprimati in functie de versorii 7 si j vectorii 4B si CA.
b) Determinati coordonatele vectorului 248 —3CA .
¢) Calculati aria triunghiului ABC.
d) Calculati lungimea medianei duse din B.
e) Determinati m € R astfel incat vectorul 4B si fie perpendicular pe vectorul ¥ =(m—1)i +2 .

3. Se considera, intr-un reper cartezian xOy, punctele A4(0,-2), B(6,6) si C(-8,4).

a) Determinati lungimea vectorului OM ,unde M este mijlocul segmentului 4B, iar O este originea
reperului cartezian.

b) Determinati coordonatele punctului 7' situat pe axa Oy cu proprietatea ci vectorii AT si AB sunt
perpendiculari.

¢) Determinati punctul P situat pe axa Ox cu proprietatea ca vectorii AP si BC sunt coliniari.

4. Se considerd intr-un reper cartezian xQOy triunghiul ABC, cu A(-1;0), B(0;2) st C(2;-1). Exprimati
in functie de versorii I si j vectorii OG si AG si calculati lungimea vectorului OG +24G , unde G este
centrul de greutate al triunghiului ABC.

5. Se considera intr-un reper cartezian xOy punctele A(-2; 1), B(0;3) si C(4; -1).

a) Calculati lungimea segmentului AM, unde M este mijlocul lui BC.

b) Scrieti ecuatia dreptei care trece prin punctul 4 si este paraleld cu axa Oy.

¢) Scrieti ecuatia dreptei orizontale care trece prin punctul C.

d) Scrieti ecuatia dreptei AC.

e) Scrieti ecuatia indltimii duse din B a triunghiului ABC.

f) Calculati distanta de la punctul B la dreapta AC.
|
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g) Calculati aria triunghiului ABC.

6. In reperul cartezian xOy se consider punctele 4(3;1), B(-2;2) si C(0;-3).

a) Calculati perimetrul triunghiului ABC;
b) Scrieti ecuatia medianei duse din C;
¢) Calculati lungimea medianei duse din C;
d) Scrieti ecuatia indltimii duse din C;
e) Calculati distanta de la punctul C la dreapta AB;
f) Calculati aria triunghiului ABC;
g) Scrieti ecuatia dreptei care trece prin G, centrul de greutate al triunghiului ABC, si este paralela cu
dreapta AB;
h) Determinati coordonatele punctului D astfel incat patrulaterul ABCD sa fie paralelogram;
i) Determinati punctele M situate pe axa Ox cu proprietatea ca MA=MB.

7. Determinati ecuatia dreptei ce trece prin punctul P(4;-1) si este paralela cu dreapta x-2y+1=0.

8. Se considera punctele A(2;3) si B(-3;-2) . Scrieti ecuatia mediatoarei segmentului AB.
9. Scrieti ecuatia dreptei ce trece prin punctul A4(3;2) si este perpendiculara dreapta d: x+2y+5=0.
10. Calculati distanta de la punctul 4(2;3) la mijlocul segmentului BC, unde B(-1;0) si C(5;2).

11. In sistemul cartezian de coordonate xOy, se considera punctele 4(-1;1), B(1;3) si C(3;2). Scrieti
ecuatia dreptei care trece prin centrul de greutate al triunghiului ABC si este perpendiculard pe dreapta BC.
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COLEGIUL NATIONAL ,,MATEI BASARAB” CATEDRA DE MATEMATICA

FISA DE RECAPITULARE ALGEBRA
Calcul matriceal: operatii cu matrice, determinanti, inversa unei matrice

Inainte de a rezolva exercitiile din fisd, recapitulati elementele de teorie necesare:

- Adunarea, inmultirea cu scalari si inmultirea matricelor, cadt si proprietatile acestora;
- Ridicarea unei matrice patratice la o putere cu exponent numar natural,

- Calculul si proprietatile determinantilor,

- Aplicatii ale determinantilor in geometrie;

- Inversa unei matrice patratice.

Exercitii propuse

I x-2
1. Se considerd matricea 4(x)=|0 1
0

0 ex—2

0
0 |, unde xeste numar real.
a) Ardtati ci det(4(2))=1.

b) Demonstrati cd 4(x)A(y)=A4(x+y—2), pentru orice numere reale x si y.

¢) Determinati numerele reale m pentru care A(1)A4(2)A4(3)-...-4(10) = A(m2 +m+17).

d) Determinati matricea S = ZB" ,unde B = A(3) \

k=1

4 2 1 1
2. Se dau matricele: X =| 8 5 2|, Y=|2|,Z=(3 2 1)siAd=X-Y-Z.
12 8 4 3
a) Calculati determinantul matricei X.
1 00
b) Aratatica 4={2 1 0].
3 21
¢) Calculati inversa matricei 4.
d) Determinati A",neN".
x 0 2-x
3. Se considerd matricea A(x)=| 0 2 0 |, unde xeR.
2-x 0 x

a) Aratati ca A(x) . A(y) =2A(xy—x—y+ 2) , pentru(‘v’)x,y eR.
b) Determinati x € R pentru care matricea A(x) este inversabila.

¢) Determinati perechile de numere intregi p si g pentru care A( p) A (q) =4-1,.
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I-x 0 2x
4. Se considera matricea A(x)=| 0 1 0 |,undexeR.
-x 0 I+2x

a) Calculati 4(2)-5-"(4(3)).

b) Aratati cd A(x)-A(y)=A4(xy+x+y), pentru(¥V)x,yeR.

¢) Determinati numerele reale x pentru care A4(x)-A(x)-A(x)=A(7).

d) Determinati x € R pentru care det(A(x)) <0.

e) Aritati cd numarul det(A4(1)+4(2)+...+ 4(10)) este natural, divizibil cu 100,

f) Determinati perechile de numerele reale xsi y pentru care det( y- A(x)):2020 Y.
5. Se considera matricea A4(a)= ((1) 2 ; a],a eR.

a) Aratatica 4(1)+A4(3)=24(2).

b) Demonstrati cd 4(a)-A(b)=A(a+b-2),Ya,beR.

¢) Determinati numarul real x, stiind ca 4(1)- 4(2)-...- 4(10) = A(x2 +x+ 17) .

d) Aratati ca suma elementelor matricei B=A4(2)+ A(Z2 ) + A(23 ) +...+ A(2100) este un numadr naturl impar.

o i}

2 4

a) Demonstrati cd 4> =-54sicid X(a)- X(b)=X(a+b—5ab).

b) Rezolvati ecuatia X*> =1,,unde X €G .

¢) Determinati x € R pentru care X(l)-X(x) = X(3).
1

2
] si multimea matricelor G = {X (a)=1,+aA

6. Se considera matricea A = (

1 2 -1 2 3
7. Se dau matricele: 4= 0 1 0 |,B=|0 0 -1
-1 -1 1 2 -2 1
a) Calculati A+B,24-B, 'A+'B.
b) Calculati 4-B.
¢) Rezolvati ecuatia 2(B—A4)+X = 4>, X e M,(R).
I+4x 0 8x
8. In multimea M,(R) se considera matricea 4(x)=| 0 0 0 |[,x ER\{—%}.
-x 0 1-2x

a) Arataticd A(x)-A(y)= A(2(x+%j(y+%j—%).
b) Rezolvati ecuatia (A()c))3 =A4(0).

¢) Determinati inversa matricei 4(1).

2 2
9. Se considerda matricea A4 = (1 lj )
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a) Ardtatica 4°-3-4=0,;
b) Demonstrati cd A" =3""4,Vn>1;
¢) Calculati det(B),unde B=1,+ A+ A +..+ A",n>1.

I-x X
—2x 1+2x
a)  Calculati det(A4(i)), undei’ =—1;

b)  Aratati ca A(x)- A(y)=A(x+1)-(y+1)-1),Vx,yeC;
¢)  Determinati n € Z pentru care A*(n) = 4(0).

10. Se considera matricea A4(x)= ( j ,cuxeC.

1+3x  3x

11.Se considera matricea 4 (x) = ( j ,unde x este un numar real.

-3x 1-3x
a)  Calculati A(1)-2-A4(-3).
b)  Ardtati ca A(x)-A(y)=A(x+y), pentru orice numere reale xsiy.

¢) Determinati numarul real pozitiv x pentru care are loc egalitatea

A(Vx)-A({fx+5)= 4(5).
12. Se considera matricea A (x) = (1 2 2
-2% 1-2

loc relatia A(m)A(n) = A(m+n), atunci m=n=1.

j,x € R. Daca pentru doud numere naturale m si n are

2
x x 1
13. Se considera determinantul D(x,y)=ly » 15 unde x si y sunt numere reale.
3 21

a)  Demonstrati ca D(x,y) = (x—y)-(3x+3y—xy—2) , pentru orice numere reale xsiy.
b) In reperul cartezian xOy se considera punctele A (a, a’ ) ,B(-2,4),

C (3,2) ,unde a este un numar real. Demonstrati ca punctele 4,Bsi C nu sunt coliniare pentru orice

aeR—{—2,§}
5
1 1 1

14. Se considera determinantul A(x,y)=|x+1 y+1 2[,x,yeR.
X +x Y +y 2
a) Calculati A(1,-1).
b) Ardtati ca A(x,y)=(x—1)(y—1)(y—x), pentru oricee numere reale xsi y.
¢) Aratatica A(m,n) este divizibil cu 2 pentru orice numere Intregi m $i n.
x x, -1
15. Calculati determinantul A=|-1 x, x,|,unde x, si x, sunt riddcinile ecuatiei x> —x+7=0.

x, -1 x
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x-3 4 2
16. Rezolvati ecuatia: | 3 x—-2 0]/=0.
2 0 X

17. Se dau punctele 4(1,1),B(4,-3),C(3,0).

a) Calculati distanta de la C la dreapta 4B .
b) Calculati aria triunghiului ABC.
c) Determinati coordonatele punctului D stiind cd D e d de ecuatie:d : 2x+ y—5=0si ca aria triunghiului

ABD este egala cu aria triunghiului ACD .
18. Se dau punctele 4(-2,3),B(1,-4),C(2a—1,10) si D(1,-3).
a) Determinati valorile lui @ € R punctele 4, B, C sunt coliniare?
b) Calculati aria triunghiului ABD.
¢) Dacda punctul M (m2 — 3,m),m €7, este situat la distanta J5 fatd de dreapta AD, determinati
coordonatele punctului M .
1 1 1
19. Se considera determinantul A(x,y)={x+1  y+1 2/,x,yeR.
+x Y +y 2
a) Calculati A(0,2).
b) Aratati ca A(x,y)=(x—1)(y—1)(y—x), pentru oricee numere reale xsi y.

¢) Rezolvati in R ecuatia A (ln x,1n’ xz) =0.

1 1 1
20. Se considera determinantul A(x,y)=| x y  2,x,yeR.
x’+1 y*+1 5
a) Calculati A(l, —1) .
b) Ardtati ca A(x,y)=(x—2)(»-2)(y—x), pentru oricee numere reale xsi y.
¢) Rezolvati in R ecuatia A (2", 4") =0.
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COLEGIUL NATIONAL ,,MATEI BASARAB” CATEDRA DE MATEMATICA

FISA DE RECAPITULARE ANALIZA MATEMATICA
calculul derivatelor, ecuatia tangentei la graficul unei functii intr-un punct situat pe graficul acesteia,
rolul derivatei de ordinul I in studiul variatiei functiilor

Inainte de a rezolva exercitiile din fisd, recapitulati elementele de teorie necesare:

- formulele de derivare a functiilor elementare,

- operatii cu functii derivabile,

- ecuatia tangentei la graficul unei functii intr-un punct situat pe graficul acesteia,

- determinarea intervalelor de monotonie si a punctelor de extrem local cu ajutorul derivatei de ordinul I.

Exercitii propuse

1. Calculati derivatele urmatoarelor functii:

a) f(x)=5x"-x"+7x, xeR; h) f(x)=Inx—2log, x+5lgx, x €(0,+0);
b) flx)=xe’, xeR; i) f(x)=5"—e"+2sinx—cosx, xeR;
©) f(x):l_g/)?, xeR"; P f(x)=(3sinx—cosx)(2sinx—5cosx), xR
d) f(x )—i*i‘“’; xe(0:7): k) £ =1 Zx xe(0,4):
€) f(x)=1n%,xe(l;+oo); D) f(x)= %,xe(—l,l);
m) f(x)zcoszx+cos2x xeR'

1
f) f<x>=ﬁ+5x2+3x3—x“, xeR; x+1 2x—1

n) f(x)= arctg == , x €(0,+);
9 S0 =¥ —2+227, xe(0,4); DN F
x

2. Se considera functia f:(I,+) >R, f(x):£1'
Y
a) Aratati ca f'(x) ~(x+1) Vx & (1,+0)
¥ X)=——5, VXELL ;
2/x(x-1)

b) Scrieti ecuatia tangentei la graficul functiei f* in punctul de abscisd x, =4 situat pe graficul functiei;
¢) Aratati ca functia f este strict descrescatoare pe domeniul de definitie.

3. Se considera functia f:(3,40) >R, f(x)= 1n(x—3)—21n(x2 —9) )

a) Aratati ca f’(x)=—3(;_;) , Vxe(3,4%);
2 _

b) Ardtati cd nu exista niciun punct situat pe graficul functier f , in care tangenta la grafic sa fie paralela cu
axa Ox;
¢) Ardtati ca functia f este injectiva.

4. Se considera functia /:R—>R, f(x) =ix
e

a) Aratati ca ex(f(x)+f'(x))=1, VxeR;
b) Rezolvati in multimea R ecuatia f'(x)=0;
¢) Determinati intervalele de monotonie ale functiei f;
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d) Aratati ca functia admite un punct de extrem local.

5. Se considerd functia f:R >R, f(x)=x"+4x* -1.
a) Determinati coordonatele punctelor situate pe graficul functiei f in care tangenta este perpendiculara pe
dreapta de ecuatie 3x—y+1=0;

b) Arétati ca functia f are doud puncte de extrem local.

x3

6. Se considerd functia f:(1,+0) >R, f(x)=— .
2 _

xz(xz-—3)
a) Aratati cd f'(x)=———>

2

(+*-1)
b) Determinati intervalele de monotonie si punctele de extrem ale functiei 1 ;
¢) Ardtati ca f(v2)> £(+3);

d) Determinati imaginea functiei f .

, xe(1,+0);

7. Se considera functia f:R >R, f(x)=e*" (x2 +2x+1).

a) Aratati cd f'(x)=2¢*" (x2 +3x+ 2) ,pentru xeR;

b) Scrieti ecuatia tangentei la graficul functiei ', In punctul de abscisd x =0 situat pe graficul sau;
¢) Determinati intervalele de monotonie ale functiei f;

d) Determinati imaginea functiei f .

2
X

8. Fie f:R\{I} >R, f(x)=

X

a) Aratati ca f"(x)= % , pentru Vx e R\ {1} ;
Yo

b) Determinati intervalele de monotonie ale functiei f';
¢) Determinati punctele de extrem ale functiei f;
d) Ardtati ca f(x) >4, Vxe(1,+0).
9.Fie f:(0;4+0) >R, f(x)=x"Inx.
a) Aratati cd f”(x)=x"(3Inx+1) pentru orice x & (0,+x);
b) Determinati imaginea functiei f;
¢) Demonstrati cd 1+3ex’ Inx > 0, pentru orice x € (0, +oo) .

10. Fie f:(~2;2) > R, f(x)=In i”

a) Aratati cd functia f este strict crescatoare pe domeniul de definitie;
b) Ardtati ca functia f* este bijectiva;
¢) Ardtati cd f(x)<In3,(V)xe(-21].
11. Demonstrati urmatoarele inegalitati:
a) sinx < x,Vx €[0,+0); b) e' > x°,Vx €[0;0).
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